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Глава I 
ПАРАЛЛЕЛЬНОСТЬ ПРЯМЫХ И ПЛОСКОСТЕЙ 

§1. Аксиомы стереометрии и некоторые следствия из них 
1. Сформулируйте аксиомы стереометрии: 
Аксиома 

1:____________________________________________________________ 

______________________________________________________________ 

______________________________________________________________ 

Аксиома  

2: ___________________________________________________________ 

______________________________________________________________ 

______________________________________________________________ 

Аксиома  

3: ___________________________________________________________ 

______________________________________________________________ 

______________________________________________________________ 

2. Заполните пропуски, чтобы получилось верное утверждение:  
1. Для любой прямой существуют точки, принадлежащие ей, и … 
__________________________________________________________ 
______________________________________________________________
______________________ 
2. Через прямую и не лежащую на ней точку проходит 
плоскость, и притом … ____________________________________ 
______________________________________________________________
______________________ 
  3. Через две пересекающиеся прямые проходит плоскость, и 
притом 
______________________________________________________________
__________________________ 
4.  Если А ∈ а, а α⊂ , то А ... α . 
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5. Если А ∈α , В ∈α , С ∈АВ, то С ... α . 
3.   По рисунку ответьте на вопросы. 
1. Каким плоскостям принадлежит точка 
            А? 
          М? 
          К? 
          D? 
          P? 
      2. Вне каких плоскостей лежит точка 
          M? 
          K? 
          A? 
          P? 
          D? 
          3. На каких плоскостях лежат прямые 
          DB? 
          DK? 
          AB? 
          PC? 
          AC? 
      4. В какой точке пересекаются прямая и плоскость 
          AD и ABC? 
          BD и ADC? 
          DK и ABC? 
          PC и ADB? 
          AB и PDC? 
5. По какой прямой пересекаются плоскости 
          ABD и BDC? 
          ABC и ADC? 
          ABC и ABD? 
         ABD и ADC? 
         PDC и ABC? 
6. Какие прямые лежат в плоскостях 
   ABC? 
   ABD? 
   BDC? 
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7. Перечислите несколько способов задания плоскости 
4.   Выполните задания. 
      1. ABCDA1B1C1D1 – куб.  

 
 
 
 
 
 
 
Запишите:  
а) плоскость, в которой лежит прямая MN; 
_______________________________________________ 
б) плоскость, в которой лежат точки D, C, C1, D1, N; 
_______________________________________ 
в) точку пересечения прямой NC1 с плоскостью A1B1C1; 
____________________________________ 
г) точки пересечения прямой MD с плоскостью ABC; 
______________________________________ 
д) прямые, по которым пересекаются плоскости ABC и ABB1, ABB1 и 
BCC1, ADD1 и DCC1. 
____________________________________________________________
_____________________________ 
 
2. Постройте точки пересечения прямой MN с прямыми АВ и A1D1 
куба. Сделайте соответствующие записи. 
____________________________________________________________ 
_____________________________________________________________
__________________________ 
 
3. Постройте точку пересечения прямой NС с плоскостью A1D1C1. 
Сделайте соответствующие записи и пояснения. 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
________________________ 
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4. В кубе ABCDA1B1C1D1 постройте линию пересечения плоскостей 
B1CD1 и AB1D1. Сделайте соответствующие записи и пояснения. 
___________________________________________________________ 
____________________________________________________________
________________________ 
 
5.   Сколько плоскостей можно провести через выделенные элементы 
куба? 
Заштрихуйте соответствующие плоскостям грани куба. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2. Параллельные прямые в пространстве. Взаимное расположение 
прямых в пространстве, угол между ними 
1. Закончите предложения.  
1. Две прямые в пространстве называются параллельными, если 
…___________________________________________________________
__________________________________________________ 
 
Приведите примеры объектов (из интерьера комнаты), которые можно 
считать реальными параллельными прямыми (отрезками). 
____________________________________________________________
____________________________________________________________
__________________________________________________ 
2. Признак параллельности прямых в пространстве: … 
___________________________________________________________
________________________________________________________ 
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3. Две прямые в пространстве называются скрещивающимися, если 
…_________________________________________________________
________________________________________________ 
Приведите примеры объектов (из окружающей обстановки), 
которые являются реальной моделью скрещивающихся прямых. 
____________________________________________________ 
___________________________________________________________
________________________ 
4.Признак скрещивающихся прямых: ...  
_________________________________________________ 
____________________________________________________________
_________________________ 
2. Заполните пропуски, чтобы получилось первое утверждение. 
1. Две прямые в пространстве могут: 
а) иметь ……..….. точку; 
б) не иметь ………… точек. 
      2. Если прямые а и b имеют две общие точки, то они 
…__________________________________ 
3. Через любую точку пространства, не лежащую на данной 
прямой, проходит прямая, параллельная данной, и 
…_____________________________________ 
4. Если одна из двух параллельных прямых пересекает данную 
плоскость, то и другая прямая 
…_____________________________________________________ 
5. Через каждую из двух скрещивающихся прямых проходит 
плоскость, параллельная другой прямой, и притом 
…_____________________________________ 
6. Если стороны двух углов соответственно сонаправлены, то 
такие углы 
…________________________________________________________
_______________ 
3. Ответьте на вопросы. 
1. Сколько и каких случаев взаимного расположения прямых в 
пространстве вы знаете? 
__________________________________________________________ 
__________________________________________________________ 
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2. Могут ли две параллельные прямые лежать в разных плоскостях? 
Ответ поясните. ___________________________________________________ 
3. Могут ли пересечься две скрещивающиеся прямые? Ответ поясните. 
__________________________________________________________________ 
__________________________________________________________________ 
Известно, что прямые а и b - скрещивающиеся. Через а 
проведена плоскость α  || b, через прямую b - плоскость β  || а. 
Как взаимно расположены α  и  β ? ________________________ 
4. Верно ли утверждение, что две прямые, каждая из которых 
скрещивается с третьей прямой, скрещиваются между собой? 
Ответ поясните. Сделайте рисунок. 
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§3. Параллельность прямой и плоскости 
 

1. Закончите предложения. 
1. Прямая и плоскость называются параллельными, если 
…________________________________ 
2.Признак параллельности прямой и плоскости: 
____________________________________________________________
____________________________________________________________
__________________________________________________ 
Сделайте рисунок.  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2. Ответьте на вопросы. 
1. Сколько случаев взаимного расположения прямой и плоскости в 
пространстве?  
___________________________________________________________ 
___________________________________________________________
________________________ 
2. Сколько можно провести через данную точку прямых, па-
раллельных данной плоскости? 
__________________________________________________________
________________________ 
3. Сколько можно провести через данную точку плоскостей, 
параллельных данной прямой?  
_________________________________________________________
________________________ 
4. Известно, что прямая параллельна плоскости. 
а) Параллельна ли она любой прямой, лежащей в этой плоскости? 
Ответ поясните. 
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____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
_____________________ 
б) Может ли данная прямая пересечь хотя бы одну из прямых этой 
плоскости?  Ответ обоснуйте. 
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
_____________________ 
в) Какие могут быть случаи расположения данной прямой с 
другими прямыми этой  плоскости? 
_________________________________________________________ 
_________________________________________________________
____________________ 
5. Сторона АВ параллелограмма ABCD принадлежит плоскости α . 
Как расположены по отношению к плоскости α  остальные 
стороны? Сделайте рисунок и соответствующие записи.  
____________________________________________________________
____________________________________________________________
__________________________________________________ 
 
 
 
 
 
 
 
6. Какая ошибка в утверждении: «Прямая параллельна плоскости, 
если она параллельна прямой, лежащей в этой плоскости»? 
Приведите контрпример и сделайте соответствующие пояснения.  
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§4. Параллельность плоскостей 

1. Закончите предложения. 
1. Две плоскости называются параллельными, если 
…______________________________________ 
Сделайте рисунок. 
 
 
 
 
 
 
 
2. Признак параллельности плоскостей: 
______________________________________________ 
____________________________________________________________
_____________________ 
Сделайте рисунок. 
 
 
 
 
 
 
 
 
3. Если две параллельные плоскости пересечены третьей, то 
линии их пересечения …______ 
Ответ поясните рисунком. 
 
 
 
 
 
 
 



 12 

2. Ответьте на вопросы: 
1. Сколько случаев взаимного расположения плоскостей в 
пространстве и какие? ____________ 
____________________________________________________________
____________________________________________________________
____________________________________________ 
2. Будут ли параллельны плоскости, если: 
а) Прямая, лежащая в одной плоскости, параллельна прямой, 
лежащей в другой плоскости? 
____________________________________________________________
______________________ 
б) Две прямые, лежащие в одной плоскости, соответственно 
параллельны двум прямым другой плоскости? 
____________________________________________________________
______________________ 
3. Заполните пропуски, чтобы получилось верное утверждение. 
1. Если одна из противоположных сторон параллелограмма 
пересекает плоскость α ,  
то и другая сторона 
…………………………………………………………………… эту 
плоскость. 
Указание: Рассуждайте методом от противного. Сделайте рисунок. 
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2. Если плоскости α   и β  параллельны третьей плоскости, то α  
…β . 
Сделайте рисунок и поясните ответ соответствующими записями. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
3. Противоположные грани параллелепипеда ………………… и 
……………………………….. 
4. Отрезки параллельных прямых, заключенные между двумя 
параллельными плоскостями … Утверждение обоснуйте. Сделайте 
рисунок. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
5. Все боковые рёбра параллелепипеда ………………………….. и 
………………………………. 
6. Все рёбра куба 
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………………………………………………………………………………
……… 
4. В кубе проведите плоскость через выделенные элементы. 
Найдите линии пересечения этой плоскости с гранями и заштрихуйте 
полученный многоугольник. 
Образцы: 

 
 

применяя известные вам аксиомы и теоремы о параллельных 
плоскостях. 
 

Глава II. 
ПЕРПЕНДИКУЛЯРНОСТЬ ПРЯМЫХ И ПЛОСКОСТЕЙ 

§1. Перпендикулярность прямых, прямой и плоскости 
1. Закончите предложения. 
1. Две прямые называются перпендикулярными, если 
_____________________________________________________________ 
_____________________________________________________________
_________________________ 
Какие объекты моделируют в классе перпендикулярные прямые? 
Сделайте рисунок. 
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2. Прямая называется перпендикулярной к плоскости, если 
___________________________________________________________ 
____________________________________________________________
_______________________ 
Что моделирует в комнате перпендикулярность прямой и плоскости? 
Сделайте рисунок. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
3. Признак перпендикулярности прямой и плоскости: 
_____________________________________ 
____________________________________________________________
_______________________ 
Сделайте рисунок. 
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  2. Ответьте на вопросы. 
   1. Сколько перпендикуляров можно провести через данную точку к 
данной прямой на плоскости? 
___________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
   2. Сколько перпендикуляров можно провести через данную точку к 
данной прямой в пространстве? Ответ поясните. Сделайте рисунок. 
 
 
 
 
 
 
 
   3. Верно ли утверждение: «Прямая перпендикулярна плоскости, 
если она перпендикулярна двум прямым, лежащим в этой 
плоскости»? Ответ обоснуйте. Сделайте рисунок. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
   4. Прямые a и b – пересекаются. При каком условии можно провести 
через а плоскость, перпендикулярную b? Ответ поясните. Сделайте 
рисунок. 
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  3. Заполните пропуски, чтобы получилось верное утверждение.  
   1. Через любую точку А вне данной прямой в пространстве можно 
провести прямую ей перпендикулярную, и притом……………… 
Утверждение поясните соответствующим рисунком и записями. 
 
 
 
 
 
 
 
   2. Если одна из двух параллельных прямых перпендикулярна к 
третьей прямой,  то и другая прямая……………. к этой прямой. 
Утверждение поясните соответствующим рисунком и записями. 
 
 
 
 
 
 
 
 
   3. Через точку данной прямой можно провести перпендикулярную 
ей плоскость, и притом……… Утверждение поясните 
соответствующим рисунком и записями.  
 
 
 
 
 
 
 
 
   4. Через точку вне данной прямой можно провести 
перпендикулярную прямой плоскость, и притом…………………. 
Утверждение поясните соответствующим рисунком и записями. 
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5. Через данную точку плоскости можно провести перпендикулярную 
ей прямую, и притом……. Утверждение поясните соответствующим 
рисунком и записями. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
   6. Если плоскость перпендикулярна одной из двух параллельных 
прямых, то она … ……………… и другой. Утверждение поясните 
соответствующим рисунком и записями. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
7. Две прямые, перпендикулярные одной и той же плоскости 
……………………… Утверждение поясните соответствующим 
рисунком и записями.  
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   8. Если одна из двух параллельных прямых перпендикулярна 
плоскости, то и другая прямая …………………. этой плоскости. 
Утверждение поясните соответствующим рисунком и записями. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
   9. Если две плоскости перпендикулярны прямой, то 
они…………………… Утверждение поясните соответствующим 
рисунком и записями. 
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4. ABCDA1B1C1D1 – куб. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

1. Выпишите: 
а) рёбра, перпендикулярные плоскостям ABC, DCC1, ABB1. 
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
 
б) плоскости, перпендикулярные ребру BC, BB1,A1D1. 
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
2. Используя символы,  запишите: 
а) как расположены прямые: DD1 и CC1, AA1 и A1B1, DC и BC. 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
б) как расположены прямая и плоскость: CC1 и DCB, AA1 и DCB, 
D1C1 и DCB, B1C1 и DCB. 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
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§2. Перпендикуляр и наклонные. 
Теорема о трех перпендикулярах. Угол 

между прямой и плоскостью. 
1. Закончите предложения. 
1. Перпендикуляром, проведённым из данной точки к данной 
плоскости, называется… 
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
2. Основанием перпендикуляра называется … 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
3. Расстоянием от точки до плоскости называется… 
____________________________________________________________
___________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
4. Наклонной, проведённой из данной точки к данной плоскости, 
называется… 
____________________________________________________________
___________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
5. Основанием наклонной называется… 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
6. Проекцией наклонной на плоскость называется... 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________ 
Сделайте соответствующий рисунок с поясняющими записями к п. 1 
– 6. 
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7. Теорема о трёх перпендикулярах:  
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
8. Углом между прямой и плоскостью, пересекающей эту прямую 
и не перпендикулярной к ней, называется… 
____________________________________________________________
______________________ 
2. Ответьте на вопросы: 
1. Как найти расстояние от точки до плоскости? 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
2. Может ли наклонная быть короче перпендикуляра, 
проведённого из той же точки и к той же плоскости? Ответ 
обоснуйте. 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
3. Если наклонные, проведённые из одной точки к плоскости, 
равны, то что можно сказать об их проекциях? Ответ обоснуйте. 
Сделайте рисунок. 
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4.  Как формулируется обратное утверждение? Справедливо ли 
оно? Почему? 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
5. Из некоторой точки А проведён к плоскости α  перпендикуляр 
и две наклонные различной длины. 
а) Почему большая наклонная имеет большую проекцию? Ответ 
обоснуйте. Сделайте рисунок. 
 
 
 
 
 
 
 
б) Почему большей проекции соответствует большая наклонная? 
Ответ обоснуйте. 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
6. Как формулируется теорема, обратная теореме о трёх 
перпендикулярах? Сделайте рисунок. 
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7. Точка А не лежит в плоскости α . Сколько наклонных одной 
длины можно провести из этой точки к данной плоскости? 
____________________________________________________________

____________________________________________________________ 

____________________________________________________________

______________________ 

8. Если точка равноудалена от всех вершин многоугольника, то 
во что она проектируется на его плоскость? Ответ поясните. 
Сделайте рисунок. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
9. Если точка равноудалена от всех сторон многоугольника, то во 
что она проектируется на его плоскость? Сделайте рисунок. 
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3. Установите по рисункам положение прямых a и b. 
 
 
 

 
  
                                                   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
а) Дано: ABCD – прямоугольник; AK⊥ABCD. 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
б) Дано: ABCD – прямоугольник; AK⊥ABCD. 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
в) Дано: ABCD – ромб; AK⊥ABCD. 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
г) Дано: ABCD – ромб; AK⊥ABCD. 
____________________________________________________________
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___________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
4.  Заполните пропуски, чтобы получилось верное утверждение. 
1. Проекцией точки на плоскость является основание 
перпендикуляра, проведённого из этой точки к плоскости, если 
точка… ………………в плоскости, и сама точка, если она 
…………….. в плоскости. 
2. Проекцией прямой на плоскость, не перпендикулярную к этой 
прямой, является ……….. 
____________________________________________________________
______________________ 
Расстояние между параллельными плоскостями равно расстоянию от 
произвольной точки одной из этих плоскостей до… 
____________________________________________________________
____________________________________________________________
____________________________________________ 
3. Расстояние между прямой и параллельной ей плоскостью равно 
расстоянию от произвольной точки прямой до… 
____________________________________________________________
______________________ 
4.Расстояние между скрещивающимися прямыми равно расстоянию 
между … 
____________________________________________________________
______________________ 
 
5. Если ребро куба равно а, то расстояние от точки пересечения 
диагоналей одной из граней до противоположной грани равно 
…………...Ответ обоснуйте. Сделайте рисунок. 
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6. Точка А находится от вершин равностороннего треугольника со 
стороной а на расстоянии b. Тогда расстояние от точки А до 
плоскости треугольника равно ………….. Ответ обоснуйте. Сделайте 
рисунок. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

§3. Двугранный угол. 
1. Закончите предложения. 
       1. Двугранным углом называется фигура, образованная … 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
       2.  Гранями двугранного угла называются … 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
       3.  Ребром двугранного угла называется … 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
       4.  Линейным углом двугранного угла называется … 

____________________________________________________________ 

____________________________________________________________

______________________ 
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       5.  Двугранный угол измеряется своим … 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
      6.  Двугранный угол называется  
а) прямым, если 
………………………………………………………………………………
………..,  
б) тупым, если 
………………………………………………………………………………
………….,  
в) острым, если 
………………………………………………………………………………
…………  
Сделайте соответствующие рисунки и обозначьте двугранные углы:  
а) прямой двугранный угол,  
 
 
 
 
 
б) тупой двугранный угол,  
 
 
 
 
 
 
в) острый двугранный угол. 
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      7.  Примеры моделей двугранных углов в классе: 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
 
2.   Ответьте на вопросы. 
1. Как расположены плоскость линейного угла к ребру двугранного 
угла? 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
2. Сколько способов построения линейного угла данного двугранного 
угла вы знаете? Опишите их. 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
3. Если линейный угол равен  
а) 15 градусов; 
____________________________________________________________
_________ 
б) 70 градусов; 
____________________________________________________________
________ 
 
в) 135 градусов, то чему равен соответствующий ему двугранный 
угол? ____________________ 
 
4. Чему равен угол между плоскостями граней развёрнутого 
двугранного угла? )_____________ 
5. Сколько линейных углов имеет данный двугранный 
угол?______________________________ 
6. Сколько прямых двугранных углов в кубе? 
__________________________________________ 
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7. Сколько существует двугранных углов с одним и тем же ребром а? 
Нарисуйте некоторые из них и обозначьте.  
 
 
 
 
 
 
 
8. Сколько плоских углов у  
а) трёхгранного угла, 
____________________________________________________________ 
б) пятигранного угла,________________________________________ 
 в) десятигранного угла?______________________________________ 
9. Сколько двугранных углов имеет тетраэдр? 
__________________________________________ 
3.   Выполните задания. 
1.   Напишите обозначение каждого изображения двугранного угла, 
запишите его    ребро и грани. 
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2.Постройте линейные углы данных двугранных  и запишите их 
обозначения. Поясните построение. 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

§4. Перпендикулярность плоскостей. Прямоугольный 
параллелепипед. 

1. Закончите предложения. 
1. Две пересекающиеся плоскости называются 
перпендикулярными, если … 
____________________________________________________________
______________________ 
 Поясните утверждение рисунком и соответствующими 
записями. 
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2.Признак перпендикулярности двух плоскостей:  
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
 Поясните утверждение рисунком и соответствующими записями. 
Что в классной комнате является моделью двух взаимно 
перпендикулярных плоскостей? 
 
 
 
 
 
 
 
 
3. Примеры моделей прямоугольного параллелепипеда. 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
2.Заполните пропуски, чтобы утверждения были верными. 
1.Две смежные грани прямоугольного параллелепипеда лежат в 
…………………. плоскостях. Поясните утверждение рисунком и 
соответствующими записями. 
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2.В прямоугольном параллелепипеде все шесть граней – 
…………………………………. 
3.Все двугранные углы прямоугольного параллелепипеда равны 
………………………… 
4.Квадрат диагонали прямоугольного параллелепипеда равен сумме 
квадратов ……………… 
5.Диагонали прямоугольного параллелепипеда 
………………………………………………….. 
3.Выполните задания. 
1.На изображении прямоугольного параллелепипеда ABCDA1B1C1D1 
укажите общий перпендикуляр прямых: 1) AD и CC1; 2) A1B1 и CB; 
3) AB и DD1; 4) CB и AA1. 

 
Укажите длину найденного перпендикуляра, если длины сторон 
основания            A1B1 = 10 см; D1A1 = 8 см, а высота 
параллелепипеда – 6 см. 
2. На изображении куба ABCDA1B1C1D1 постройте общий 
перпендикуляр прямых:  1) СС1 и D1B1 2) DB и A1C1. Найдите 
расстояние между этими прямыми, если ребро куба равно а. 
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  Глава III. 
МНОГОГРАННИКИ 

§1. Многогранник. Призма. Поверхность призмы 
1. Сделайте рисунок выпуклого многогранника и закончите 
предложения. 
1. Многогранник – это геометрическое тело, поверхность 
которого состоит … 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
2. Многогранник называется выпуклым, если он расположен … 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
2. Сделайте рисунок наклонной четырёхугольной призмы, 
обозначьте её и запишите: вершины; основания; боковые 
рёбра; боковые грани; противоположные грани. 
 
 
 
 
 
 
 
 
3. Закончите предложения. 
1. Высотой призмы называется … 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
2. Диагональю призмы называется … 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
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____________________________________________________________
______________________ 
3. Диагональным сечением призмы называется сечение 
плоскостью, проходящей через  
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
4. Призма называется наклонной, если … 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
5. Призма называется прямой, если … 
____________________________________________________________
___________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
6. Призма называется правильной, если … 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
7. Боковой поверхностью призмы называется … 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
8. Параллелепипедом называется … 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
9. Прямоугольным параллелепипедом называется … 
____________________________________________________________
______________________ 
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10.  Кубом называется прямоугольный параллелепипед, у 
которого … 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
11.  Примеры моделей призмы и параллелепипеда из реальной 
жизни: 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
4. Выполните задания. 
1. Среди изображённых тел выберите номера тех, которые 
являются призмами. 

 
 
 

 
 
 
 
2. Среди изображённых тел выберите номера тех, которые 
являются параллелепипедами. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
3. В прямой четырёхугольной призме проведите:  
а) две диагонали граней;  
б) две диагонали призмы;  
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в) постройте два диагональных сечения. 
 
 
 
 
 
 
 
 
4. В прямоугольном параллелепипеде ABCDA1B1C1D1 постройте 
сечение, проходящее через вершины А; В1; С. Поясните свои 
рассуждения. 
 
 
       
 
 
5. ABCDA1B1C1D1 – куб; Р∈DD1; K∈B1C1. Постройте точки 
пересечения прямых:        а) А1Р с плоскостью АВС; б) СК с 
плоскостью АВВ1.  

 
 
 

 
 
 
 
5. Ответьте на вопросы. 
1. Какие многоугольники лежат в основаниях призмы? В каких 
плоскостях лежат основания призмы? 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
2. Какими отрезками являются боковые рёбра призмы? 
____________________________________________________________
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___________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
3. Какими фигурами являются боковые грани призмы? 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
4. Что представляет собой диагональное сечение призмы? 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
5. Какими фигурами являются все грани параллелепипеда? 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
6. Какими фигурами являются все грани прямоугольного 
параллелепипеда? 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
7. Сколько измерений у прямоугольного параллелепипеда? 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
8. Почему все высоты призмы равны между собой? 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
9. Что является высотой прямой призмы? 
____________________________________________________________
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____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
10. Какие многоугольники являются основанием и боковой 
гранью пятиугольной призмы? 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
6. Заполните пропуски, чтобы утверждение было верным. 
1. В выпуклом многограннике сумма всех плоских углов при 
каждой его вершине … (<, >, =) 360 градусов. 
2. У параллелепипеда противоположные грани … 
…………………….и ………………… 
3. Диагонали параллелепипеда пересекаются 
…………………………. и …………….… 
4. В прямоугольном параллелепипеде квадрат любой диагонали 
равен ………………… 
____________________________________________________________
______________________ 
5. Площадью полной поверхности призмы называется сумма … 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
6. Площадью боковой поверхности прямой призмы называется 
… 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
7. Площадь боковой поверхности прямой призмы равна 
произведению … 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________ 
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8. Все двугранные углы при боковых гранях прямой призмы … 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
9. Правильная четырёхугольная призма, высота которой равна 
стороне основания является … 
____________________________________________________________
____________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
 

§2. Пирамида. Поверхность пирамиды. Симметрия в 
пространстве.  

Правильные многогранники 
1. Сделайте рисунок четырёхугольной пирамиды, 
обозначьте её и запишите: вершину, боковые рёбра, основание, 
боковые грани.         
 
 
 
 
 
 
 
2. Закончите предложения. 
1. Высотой пирамиды называется 
______________________________________________ 
________________________________________________________
_______________________ 
2. Пирамида называется правильной, если___________________ 
________________________________________________________
_______________________ 
3. Апофемой правильной пирамиды называется 
________________________________________________________ 
________________________________________________________ 
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4. Площадью полной поверхности пирамиды называется 
________________________________________________________ 
________________________________________________________
_______________________ 
5. Площадью боковой поверхности пирамиды называется 
________________________________________________________ 
________________________________________________________
_______________________ 
6. Усечённая пирамида – нижний многогранник, отсекаемый от 
пирамиды плоскостью, параллельной 
________________________________________________________
_______ 
7. Усечённая пирамида называется правильной, если она 
получена сечением правильной пирамиды 
плоскостью,_____________________________________________ 
8. Диагональное сечение пирамиды – сечение плоскостью, 
проходящей через два несоседних 
________________________________________________________
________________________________________________________
______________________________ 
9. Выпуклый многогранник называется правильным, 
если____________________________________________________ 
________________________________________________________
_______________________ 
10.  Примеры моделей пирамиды и правильных многогранников 
из реальной жизни: 
________________________________________________________
________________________________________________________
________________________________________________________
________________________________________________________
_____________ 
3. Ответьте на вопросы. 
1. Сколько сторон основания, боковых рёбер, вершин имеет 
семиугольная пирамида? 
________________________________________________________
________________________________________________________ 
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2. В какие отрезки проектируются боковые рёбра и апофемы 
правильной пирамиды при ортогональном проектировании их на 
плоскость основания? Ответ поясните рисунком и 
соответствующими записями. 
________________________________________________________
________________________________________________________
________________________________________ 
 
 
 
 
 
 
 
3. Сколько оснований у усечённой пирамиды? Какие 
многоугольники лежат в основаниях правильной усечённой 
шестиугольной пирамиды? 
________________________________________________________
________________________________________________________
________________________________________ 
4. Сколько боковых рёбер, сторон основания у десятиугольной 
пирамиды? 
________________________________________________________
____________________ 
5. Сколько боковых рёбер и сторон  оснований у семиугольной 
усеченной пирамиды? 
________________________________________________________
____________________ 
6. Что такое апофема правильной усеченной пирамиды? 
________________________________________________________
________________________________________________________
________________________________________ 
7. Что представляют собой сечения пирамиды плоскостями, 
проходящими через её вершину? Ответ поясните рисунком и 
соответствующими записями. 
________________________________________________________
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_______________________________________________________ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
8. Какой фигурой является диагональное сечение усеченной 
пирамиды? Ответ поясните рисунком и соответствующими 
записями. 
________________________________________________________
____________________ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
9. Всякий ли параллелограмм может быть основанием 
правильной пирамиды? Ответ поясните. 
________________________________________________________
________________________________________________________
________________________________________ 
10.  Может ли правильный многоугольник быть основанием 
неправильной пирамиды? Ответ поясните.  
________________________________________________________
________________________________________________________
________________________________________ 
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4. Выполните задания. 
Среди изображённых тел выберите номера тех, которые 
являются пирамидами. 
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Глава IV 
ОБЪЁМЫ ТЕЛ 

 
§ 1. Объём прямоугольного параллелепипеда, прямой призмы и 

цилиндра. 
 

1. Закончите предложения: 
 
1. Основные свойства объёмов: 
а) равные тела 
имеют______________________________________________________ 
б) если тело составлено из нескольких тел, то его 
объём______________________________________________________
____________________________________________________________
_______________ 
 
2. Объём прямоугольного параллелепипеда равен произведению 
трёх его_________________ 
3.Объём прямоугольного параллелепипеда равен произведению 
площади основания на 
____________________________________________________________
__________________ 
4. Объём цилиндра равен 
____________________________________________________________
____________________________________________________________
______________________________________ 
 
2. Ответьте на вопросы или выполните задания. 
 
1. Какую длину ребра имеет куб, равновеликий кубам с ребрами 3 
см., 4 см., 5 см.? 
____________________________________________________________
____________________________________________________________
____________________________________________ 
2. Куб равновелик прямоугольному параллелепипеду с измерениями 
4 см, 8 см и 16 см. Чему равно ребро куба? 
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____________________________________________________________
____________________________________________________________
____________________________________________ 
3. Во сколько раз надо увеличить высоту цилиндра, не меняя 
основание, чтобы его объём увеличился в 5 раз? Ответ поясните. 
____________________________________________________________
____________________________________________________________
____________________________________________ 
 
3.  Выберите верный ответ из числа предложенных. 
 
1. В кубе с ребром 2 см проведено диагональное сечение. Чему 
равен объём каждой из полученных частей? 
а) 2 см3; б) 3 см3; в) 4 см3; г) 3 см3 и 5 см3. 
 
2. Диагональ грани куба равна 8 см. Чему равен объём куба? 
а) 4 см; б) 6 см3; в) 8 см3; г) √5 см3. 
 
 
3. Измерения прямоугольного параллелепипеда 4 см; 2 см; 5 см. 
Чему равен его объём? 
а) 40 см; б) 20 см; в) 40 см3. 
 
4. Объём прямоугольного параллелепипеда равен 96 см3, боковое 
ребро равно 8 см. Чему равна площадь основания? 
а) 11 см; б) 10 см2; в) 12 см2; г) 6 см2. 
 
 
5. Объём прямого параллелепипеда равен 100 см3, площадь 
основания 25 см2. Найдите высоту параллелепипеда. 
а) 4 см; б) 14 см; в) 24 см; г) 10 см. 
 
 
6. Сторона основания правильной треугольной призмы 7 см., 
боковое ребро 5 см. Чему равен объём призмы? 
а) 100 см3; б) ~ 104 см3; в) ~ 220 см3. 
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7. В правильной четырёхугольной призме сторона основания равна 
18 см, площадь боковой грани – 360 см2. Чему равен объём призмы? 
а) 6480 см3; б) 6000 см3; в) 7000 см3. 
 
 
 
8. Объём правильной пятиугольной призмы равен 72 см3, высота – 
12 см. Чему равна площадь основания? 
а) 10 см2; б) 6 см; в) 6 см2. 
 
 
 
9. Площадь боковой поверхности прямоугольного параллелепипеда 
равна 66 см2, одна из сторон основания 4 см, высота параллелепипеда 
3 см. Чему равен его объём? 
а) 100 см3; б) 120 см3; в) 84 см3. 
 
 
10.  Измерения прямоугольного параллелепипеда 2, 8 и 4 см. Найдите 
ребро равновеликого ему куба. 
а) 8 см; б) 4 см; в) 2 см. 
 
 
 
11. Диаметр основания цилиндра равен 16 см, высота 8 см. Чему 
равен его объём? 
а) 2948 см3; б) 128 π см3; в) 64 π см3; г) 121 см3. 
 
 
 
12. Осевое сечение цилиндра – прямоугольник со сторонами 10 см. и 
24 см. Найдите объём цилиндра, если его высота равна большей 
стороне осевого сечения. 
а) 2500 π см3; б) 10000 π см3; в) 600 π см3. 
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§ 2. Объём пирамиды и конуса. 
 

1. Закончите предложения. 
1. Объём пирамиды равен 
__________________________________________________________ 
____________________________________________________________
______________________ 
2. Объём усеченной пирамиды, высота которой равна h, а площади 
основания S и S1, вычисляется по формуле 
_________________________________________________________ 
3. Объём конуса равен_______________________________________ 
____________________________________________________________
_____________________ 
4. Объём усеченного конуса, высота которого равна h, а площади 
оснований S и S1, вычисляется по формуле 
________________________________________________________ 
  
2.Ответьте на вопросы и выполните задания. 
1.Запишите формулу объёма правильной треугольной пирамиды, 
если её высота Н и сторона основания а. 
____________________________________________________________
_____________________  
2. Запишите формулу объёма правильной четырёхугольной 
пирамиды, если её высота Н и сторона основания а. 
____________________________________________________________
___________________ 
3. Запишите формулу объёма правильной шестиугольной пирамиды, 
если её высота Н и сторона основания а. 
____________________________________________________________
_____________________ 
4.Запишите формулу объёма усечённой пирамиды. 
____________________________________________________________
_____________________ 
5. Запишите формулу объёма конуса. 
____________________________________________________________
_____________________ 
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6. Запишите формулу объёма усечённого конуса. 
____________________________________________________________
_____________________ 
 
3. Выберите правильный ответ из числа предложенных. 
 
1. В правильной треугольной пирамиде высота равна 5 см, стороны 
основания 3 см. Чему равен объём пирамиды? 
а) (15√3)/4 см3; б) (25√3)/2 см3; в) (75√3)/4 см3. 
 
 
 
2. Объём пирамиды равен 56 см3, площадь основания 14 см2. Чему 
равна высота пирамиды? 
а) 14 см; б) 12 см; в) 16 см. 
 
 
 
3. Чему равна высота правильной шестиугольной пирамиды, если 
сторона её основания – 2 см, объём пирамиды – 6 см3?   
а) √3 см; б) 3 см; в) 1/3 см. 
 
 
 
4. Объём усеченной пирамиды равен 210 см3, площадь нижнего 
основания 36 см2, верхнего – 9 см2. Найдите высоту пирамиды. 
а) 1 см; б) 15 см; в) 10 см. 
 
 
 
5. Объём правильной четырехугольной пирамиды равен 27 см3, 
высота 9 см. Найдите сторону основания. 
а) 12 см; б) 9 см; в) 3 см. 
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§ 3. Объём и поверхность шара, его частей. 
 

1  Сделайте рисунки шарового сегмента и шарового сектора и 
закончите предложения. 
1 Шаровой сегмент, где h =  … - высота сектора. 
____________________________________________________________
____________________________________________________________
________________________________________ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2 Шаровой сектор, где h =  … - высота сектора. 
____________________________________________________________
____________________________________________________________
______________________________________ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
3 Объём шарового сегмента вычисляется по формуле: V = …, где R 
– радиус …; h – высота 
____________________________________________________________
____________________________________________________________
________________________________ 
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4 Объём шарового сектора вычисляется по формуле: V =  …, где R - 
…, h – … 
____________________________________________________________
____________________________________________________________
______________________________________ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
5 Шаровым слоем называется часть шара, расположенная между … 
____________________________________________________________
__________________ 
 

 
6 Объём шарового слоя вычисляется… 
 
____________________________________________________________
_____________________ 
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2 Ответьте на вопросы или выполните задания. 
      1.  Шар пересечен двумя параллельными плоскостями по разные 
стороны от центра. На какие тела разбивается шар? Ответ поясните 
рисунками и соответствующими записями.  
____________________________________________________________
________________________ 
 
 
 
 
 
 
 
 
2.  Как изменится объём шара, если радиус его увеличить в 3 раза? 
____________________________________________________________
____________________________________________________________
__________________________________________________ 
3.  Запишите формулу объёма шара. 
____________________________________________________________
_________________________ 
4.  Запишите формулу объёма шарового сектора. 
____________________________________________________________
_________________________ 
5. Диаметр одного шара равен радиусу другого шара. Чему равно 
отношение их объёмов? Ответ поясните. 
____________________________________________________________
____________________________________________________________
____________________________________________ 
 
3 Выберите верный ответ из числа предложенных. 
 
1. Круговой сектор с углом 30 градусов и радиусом R вращается 
около одного из боковых радиусов. Определите высоту полученного 
от вращения тела. 
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а) 2R; б) R/2tg750; в) R. 
 
 
 
 
2. Объём шара равен 200 см3. Найдите его радиус. 
а) 150/ π ; б) 150 см; в) (150/ π)1/3 см. 
 
 
 
 
3. Найдите высоту шарового сектора, если его радиус равен 3 см, 
объём 90 см3.   
а) ~ 10 см; б) ~ 20 см; в) ~ 5 см. 
 
 
 
 
4. Полукруг вращается вокруг диаметра, равного 12 см. Определите 
объём полученного тела вращения.  
а) 200 π см; б) 288 π см3; в) 600 см3. 
 
 
 
 
 
5. По радиусу 9 см, высоте 5 см найдите площадь шарового слоя. 
а) 90/ π см2; б) 90 π см2; в) 90 см2. 
 


